Escuela Agrotécnica Los Pioneros

Matematica

e Escuela: Agrotécnica Los Pioneros.
e Docente: Profesor Eric Strambach
e Af0: 6°1°

e Turno: Tarde

e Avrea Curricular: Matematica.

e Titulo de la propuesta: Revision de nimeros y propiedades.

Contenido seleccionado: Conjuntos numéricos. Operaciones y propiedades.

Continuamos revisando y repasando temas de afios anteriores.
Conjuntos Numéricos
Numeros naturales.

Los nameros naturales fueron los primeros que utilizé el ser humano para contar
objetos. El conjunto de los nimeros naturales tiene infinitos elementos y se simboliza:

N=1{123...}

Los puntos suspensivos indican que en no hay ultimo elemento, pero si existe primer
elemento que es el nimero 1 y ademé&s todo numero natural, llamémosle X, tiene su
namero natural consecutivo o siguiente, X + 1.

Los nimeros naturales constituyen un conjunto cerrado para las operaciones de sumay
multiplicacion ya que, al operar con cualquiera de sus elementos, el resultado siempre
serd un nimero natural: 5 + 6 = 11; 8.5 = 40.

No ocurre lo mismo, en cambio, con la resta; por ejemplo 8 — 3 es un nimero natural,
pero 3 — 8 no es un ndamero natural; como consecuencia de ello surgen los nameros
negativos.

NUmeros enteros

El conjunto de los numeros enteros, se lo designa con la letra Z y es una ampliacion del
conjuntoN. Esta formado por los nimeros naturales, sus correspondientes opuestos y el
cero. Se representan por:

Z=1{.,3,2-1,0,1,2,3,..}

Todo numero natural es un ndmero entero. Los nimeros enteros permiten expresar
cantidades negativas como un saldo deudor en una cuenta bancaria, un afio de la era
antes de Cristo, el nimero de una planta del sétano de un edificio, la representacion de
profundidades bajo el nivel del mar, temperaturas bajo cero, etc.
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El conjunto de los nimeros enteros es cerrado para la suma, la resta y el producto; sin
embargo, la division de dos numeros a/b no siempre es un nimero entero. Es por ello
que surge el conjunto de los nimeros fraccionarios o racionales.

NUmeros racionales.

Se llama nameros racional a todo nimero que puede representarse como el cociente de
dos enteros con denominador distinto de cero.

Este nuevo conjunto numérico se denomina, el conjunto de los niUmeros racionales, se lo
designa con la letra Q.

Dicho conjunto esta definido por:

Tabeb
siab €L, qeo}

Q={
El término «racional» alude a «racion» o «parte de un todo».

Los nameros racionales se pueden expresar de dos formas: mediante una fraccion o por
medio de un nimero decimal de cifras decimales finitas o periddicas (cifras decimales
que se repiten). La expresion decimal es la que se obtiene al dividir el numerador por el
denominador.

Veamos algunos ejemplos:

Veamos algunos ejemplos:

15 .
n— =5
3
1 .y . .
"= 0,125 (expresion decimal exacta)
3 ) . :
"o 0,125 (expresion decimal exacta)
1 ~ . . . .
" 3= 0, 3 (epresion decimal periodica pura)
223 ~ ., : o .
" 90 = 2,4 7 (expresion decimal periédica mixta)

De acuerdo a lo anterior tenemos dos tipos de expresiones decimales, las exactas y las
periddicas.

exactas
Expresiones decimales puras

periddicas

mixtas
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Reciprocamente, dada una expresion decimal exacto o periodico, puede encontrarse una
fraccion, como se describe a continuacion.

« Si la expresion es exacta, se coloca como numerador el nimero entero que resulta de
suprimir el punto decimal y como denominador la unidad seguida de tantos ceros como
cifras se encontraran a la derecha del punto decimal en la expresion decimal original.

Ejemplo:
n 0.7 = 0
20
n 0,205 = 1000
" 3‘12:£

100

e Si la expresion es periddica, se coloca como numerador el resultado de restar al
nimero entero formado por parte entera, seguida del anteperiodo y de la primera
repeticion del periodo, el entero formado por la parte entera con el anteperiodo.
Como denominador tantos nueves como cifras tenga el periodo seguido de tantos
ceros como cifras tenga el anteperiodo.

(todas las cifras de la expresion)-(las cifras no periodicas de la expresion)

tantos 9 como cifras dec. periodicas y tantos 0 como cifras dec. no periodicas

Ejemplo:

8378
8, 37—
R
~ 93493
23 4= "
. 237 5
~ 31472 — 314
: 47 = — — =
. 31,472 .

Los numeros irracionales

Existen algunos numeros que tienen infinitas cifras decimales no periddicas. Estos
numeros se llaman irracionales, pues no se pueden expresar como cociente de dos
ndmeros enteros.

El conjunto de los numeros irracionales se simboliza conl. Son ejemplos de nimeros
irracionales:
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e Las raices de indice par de mimeros naturales que no dan como resultado un
numero natural.

Por ejemplo: /2 , v/3 , 4/8, v/6 ~ 2.449480742783178008197284074706....

e Las raices de indice impar de nimeros enteros que no dan como resultado un
nimero entero.

Por ejemplo: *v/2, 5/=5 , "V/13.
e El mimero 7, utilizado para calcular la longitud de la circunferencia

m A 3, 14150265358079323846. ..

e El numero e, base de los logaritmos naturales

e~ 2, T18281828459045235360287471352662497757247093609995. ..

Los ndmeros reales

Al conjunto formado por los numeros racionales y los irracionales se lo llama conjunto
de los numeros reales y se lo simboliza conR.

Por lo tanto R = QUI con”I” se indica la operacion union entre conjuntos.

Naturales: I
0 (cero) Enteros: Z Racionales: @

Negativos .
= r . . Numeros reales: R
racclonarios

Irracionales: I

1. Marque con una cruz el o los conjuntos numeéricos a los que pertenece cada uno de los
siguientes nameros.

Propiedades de algunas operaciones con numeros reales.
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++ Radicacion de numeros fraccionarios

ni:f conb=0

bW

. a .
Sin es par entonces n debe ser mayor o igual a cero.

Ejemplos:

V58

+» Potenciacion de numeros fraccionarios

(E) =a—.conb;&0
b b*

(i] =[EJ =b—_.conb;&0_.a#0
b a a”
1

En particular: (a)® = [—J - L cona#0

a a®”

a) De exponente natural:

Ejemplos:

a’ =l.cona=0

1" =1
Potencia de un producto: (a+bf’ =a?.b®: conpeQ

P i
Potencia de un cociente [%} = Z—p; conpeQ b=0

Potencias de potencias: (ap)q =a"": conpyqeQ

Producto de potencias de igual base:a™ +a® =a™7?
m

. . . a
Cociente de potencias de igual base: —-=a
a

=P conaz0

++ Propiedades de la radicacion:
Radicacion de un producto: ¥ab = ’{/;’%/B
Radicacion de un cociente: §a:b = Vg : ’%/B .conbz0

Radicacién como potencia de exponente fraccionario:¥a™ =a
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%+ Propiedad distributiva del producto respecto a la suma:

(a+b)ec=asc+bsc con abeceR

as(b+c)=asb+asc con a,b.ceR

%+ Propiedad distributiva del cociente respecto a la suma:

g (2)=2"=2-& (a+b):c=a:c+b:c con abeceR c#0
R R 4
ol - -
2 2, 3) 81
Cuidado !!! ién
La potenciacion y la radicacidn no son distributivas ni respecto de la |
suma ni respecto de la resta .
Ejemplos:
Este es un error muy frecuente entre los estudiantes del nivel medio. Por ello 3 ’ 3 '3_ 3 5+(_3)_ 3 ! _ 9
propenemos comparar los siguientes calculos a) H ' H B E B Z - E
. -
s11)] go.. ! e
[ ) LT i 1 4 1
Calculos c;rrectos Calculos inc;r:'e::tos <) 3137343 = 34:[_] T
3 81
(2+3)%=5"=15 (2+3)%=2743"=44+9=13 -
5.1.2 _1.532_413
(7-4)"=3"=9 (7-4)'=7-4=49-16=33 d)b b7 =b""=b
J9+16=y25=5 V9+16=10+16=3+4=7
J25-16 =9 =3 J25-16 =25 -16 =5-4 =1
Resolver:
2 3. 2 _
a) (x%.y)":(x.y)" =
b) [4.(5-1+3)]- (5—2):(—1)2 —272=
5 5 3 3
2
2 1 1
) Jz +HG+3):(2-9)] =
V6+2
d) =
V6-2
(ver en el cuaderno de 5° racionalizacion de denominadores)
2 _
e) 5x—y)* =

f) (V) - 3x)? =
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