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Recordamos cuando una funcion es continua en un punto:

Definicién:

Una funcion es continua en un punto si se cumplen las tres condiciones siguientes:

Existe f(a)

2- Tiene limite finito en ese punto. Es decir: existe lim f(Xx)=L
x—>a

al punto. Es decir: f(a) = L

1- El punto pertenece al dominio de la funcién, es decir, la funcion esta definida en €él. Es decir:

3- El valor que determina la funcién en ese punto, es igual al limite de la funcién cuando x tiende

Ejemplo: Si f(x) = 2%, probemos si es continua en Xg = 2
Elemplo: - SIf(x) =27 p ’ 3)¢f(xo) = L 2

f(2)= 4
4 4

1) ¢Existe f(x0)? ¢EXiste f(2)? ) ; Existe limite y es finito?
f(2)=22 =4 Ixifpf(X)ZIimzxxi 22=2
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Por lo tanto, f es continua en xo = 2. Si estas condiciones se verifican para todos los
puntos del dominio o todo su dominio, la funcion es continua en todo su dominio
Son ejemplos de funciones continuas: las funciones polinémicas, seno, coseno, funcién

identidad, funcién constante.

Discontinuidad

Si no se cumple una de las dos primeras condiciones diremos que la funcién es discontinua.

Distintos tipos de discontinuidad

1) Discontinuidad evitable

Es el caso en que no existe f(a) pero si tiene Lim f(x) = L (finito)
Ejemplo: X —pa
f(x)= x*-1 enx=1
5.X-5
Analicemos las condiciones
1)f(1)= 12—1 = _0 noexiste

51-5 0
2)lim f(x) = lim x>—1 = lim (x+1).(x—=1) = lim x+1 =2 Existe y
X 3l X pl 5%-5 X—1 5(x-1) xp1 5 5
es 2/5
Entonces en estos casos podemos redefinir la funcion de la siguiente manera:
X°-1 six#1
f(x)= ¢ 5x-5
2/5 six=1

2) Discontinuidad no evitable

En el caso en que no cumple la segunda condicion
Ejemplo N°1 (Salto infinito)

F(x)zi enx=0
X

Representamos la funcion:
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Analicemos las condiciones

1) (0) = %Zoo

2) ||m§= o 1o es finito

x—0

( pues analizamos su limite por derecha y por izquierda, tomamos la funcion en valor

absoluto y |iml = o)
X

x—0

Por lo tanto, la funcidn es discontinua inevitable pues en el punto 0 la funcion presenta una

discontinuidad inevitable y no se puede redefinir.

Ejemplo 2: (Salto finito)

Dada la funcién definida a trozos: = E
3x-1 si x<2 =

f(x) = ) 9
—X+6 sl x>2 =

Cuya representacion gréafica es:

Analicemos si es continua en el

Punto x=2

1819) VVeamos si existe f(2) = para
ello vemos si la funcion esta definida
en x=2 ( en la funcion definida a
trozos es: 3x -1 entonces f(2)=3.2-1=5

299) \VVeamos si existe lim <) oMo es definida a trozos evaluamos el limite por izquierda

X—>2

y por derecha; es decir: |jmf(x)=5

X—2"
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limf(x) =4 entonces no existe limite de x— 2 de f(x)

x—2"
Por lo tanto, la funcion es discontinua inevitable.
Actividad N°1

Determina cuales de las siguientes funciones discontinuas inevitables tienen un salto

finito o infinito (realiza este ejercicio analizando los tres pasos de la continuidad)

2 si xx1
Ix+2 si x>1

a) f(x)={

Analiza el salto: si es finito o
infinito en la discontinuidad del ;.

punto x=1; su grafica es: 2 5

b) (x) -1 analiza salto si es finito o
X—2

infinito en la T
discontinuidad del punto :
X=2. 3

Su grafica es: :

c) f(x):i3 analiza el salto:

Si es finito o infinito en la discontinuidad del punto x=3; su gréafica es:
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Analizar su continuidad en: x= -1
d) F(x) = X+1 :
3 si x<-1 5

4

Analiza el salto: si es

II:‘|>

finito o infinito en la

discontinuidad del punto

e) f(x)= analizar  su  continuidad en x=0
-Ix+2 si  x<0

Realizar la
gréafica y
analizar su salto en la discontinuidad del punto x=0

Actividad N°2 Determina cuales de las siguientes funciones, que son discontinuas; tienen

discontinuidad evitable ( si es asi: redefine ); y cuales tienen discontinuidad inevitable ( si

es asi determina si es de salto finito o infinito).

2 —
a)f(x) = X8 analizar en x= -4
X+4
4,2
b)f(x) = *——%_ analizar en x=-1 4
X+1

X—1
c)f(x) = 2 1 analizar en x=1 :

d) f(x) =  enx=1

-Ix+1 si x<1

e) si. x=-1 gnalizar en x=-1

f(X): Xz -1

-Ix+2 si x<-1
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Practico

Completar todas las actividades
Actividad N°1

¢Qué tipo de salto tiene? Correccion

a)
2 si x<1
f(x) = i en =1
Ix+2 si x>1
1
b) f(x) =—— enx=2
X-2
1
c) f(x)= —— enx=3
X—-3
1 .
d) (00 - ol si x=2-1 enx=-1
3 si x<-1
x? si x=0
€) f(x)= enx=0
-Ix+2 si x<0
Actividad N°2 Responde:
Funcion ¢Qué tipo de Correc-
discontinuidad tienen? | Redefinicién | cion
¢Evitable o
inevitable?
2 —_—
a)f(x):x 6 enx=-4
X+ F(X):
X4 _ 2
b)f(x) = enx=-1
) ( ) F(X):
x-1
o)f(x) = 2 enx= 1 F(x)= {
x® si x> —
d) _ en x=1
100 “Ix+1 si x<1 FO)=
1 -
e 7 si X =>—-1
ICE Fo9=
—1IxX+2 si X <-—1
enx = -1 B
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